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ــر  ) 7( 143اگـ 2 ++= xxy    ــاه ــه ازاي   dyو  ∆yآنگـ  o=∆x/1و x=3را بـ
  .محاسبه کنید
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معادله هاي خطهاي مماس و قائم بر منحنی هر یک از تابع هـاي بـه معادلـه ي    ) 10(
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ــد ) 13( RRgfفــرض کنی ــذیر باشــند و   ,:→ ــابع هــاي مشــتق پ )ت ) oo ≠′g  و
( ) ( ) ooo == gf ثابت کنید.  

( )
( )

( )
( )o
o

o g
f

xg
xf

x ′
′

=
→

lim  

    )حل

( )
( )

( )

( ) )('
)('

limlim
o

o

o

o
o

o

oo g
f

x
xg

x
xf

xg
xf

xx
=

−
−

−
−

=
→→

  

)فرض کنید   )  14( )










>−

≤
=

o

o

xxx

xx

xf
42

2
5
3
3

  .تابع مشتق تابع را پیدا کنید    

  )حل

( )









>−

≤
=′

o

o

xx

xx
xf

45

2
  

www.fanavari-it.ir



 ٢٣          حد و پیوستگی: دومفصل 

 

).      فرض کنید)  15( ) ( )( )
( )








>−−
≤≤−−

<−
=

22
2121

11

xx
xxx

xx
xf           تابع مشتق تابع را

  .بیابید

  

  )حل

( ) ( )








>+
≤≤−−−

<−
=′

21
2112

11

x
xxx

x
xf  

  .مشتق هر یک را تعیین کنید) 16

xxxxy

xxy
x

xy

tan..sec

.tantan)

3
5

3
2

2

3
2

3 2

3
2

1

−−

−

−=′⇒

=⇒=
  

( )
( ) ( )

x

x
x

x
xxxy

x
xy

sin

sin
sin

sin
cossinsin

sin
cos)

+
−

=

+
−−

=
+

−+−
=′⇒

+
=

1
1

1
1

1
1

12 22

2

  

www.fanavari-it.ir



  )١(حل المسائل ریاضی عمومی           ٢٤

 

( ) 24

1
2

41
2
1

23

2

2

2

xArcx
y

xArc

x

yxArcy

cot

cot
cot)

+

−
=′⇒

+

−

′⇒=
  

( )

( )
( )

( ) 





 +−++

−+
=

+−+

+
−

=′

+−=

222

2

22

2

2

111
1

11
1

1

14

xxx

xx

xx

x
x

y

xxArcy tan)

  


















<
−

=
−

>
−

−
=

−

−

=′










<−

>
=⇒=

o

o

o

o

x
xx

x

x

x
xx

x

x

y

x
x

Arc

x
x

Arc
y

x
Arcy

1
1

11

1

1
1

11

1

1

1
15

2
2

2

2
2

2

sin

sin
'sin)

  

www.fanavari-it.ir



 ٢٥          حد و پیوستگی: دومفصل 

 

x
y

xyxxyx
xyyxyyyxyxy −=

−
−

−=′⇒=+
sincos
sincoscossin o)6  

( )

( )
( ) ( )xyxyxy

xyyy

xxyy
y
xArctgyx

2

22 1

7

sectan
sec

tan)

+
−

−=′⇒

=−⇒= o

  

  

1
1

1

1
1

1

8

2

2

+
−

−
−−=′

=+−−
−=−

y

xy

yxyArcxArc
yArcxArcyx
ocossin

cossin)
  

)فرض کنید ) 17( ) ( )xArcnxf sinsin.   .ثابت کنید =

( ) ( ) ( ) ( ) o=+′−′′− xfnxfxxfx 221  
  :و طرف اثر می دهیمرا د sinArc)حل

( )
( )( ) 22 11 x

n

xf

xf
−

=
−

′
)مشتق   ⇒ ) xArcnxfArc sinsin =  

( )( )
( )( )

( ) ( )( ) ( )( )xfnxfx
x

n
xf

xf 2222
2

2

2

2
1111

−=′−⇒
−

=
−

′
⇒  

( ) ( ) ( ) ( )( ) ( ) ( )xfxfnxfxxfxfx ′−=′−′′′−⇒ 222   مشتق2212

www.fanavari-it.ir



  )١(حل المسائل ریاضی عمومی           ٢٦

 

( ) ( ) ( )( ) ( ) o=+′−′′−⇒ xfnxfxxfx 221  
)فرض کنید ) 18( ) [ ] Rxxxxf ∈= π2sin.   تابع مشتقf رابیابید.  
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( )[ ]( ) ( )( )baxfabaxf nnn +=+  
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cbxxyرا طوري تعیین کنید که نمودار   ,bcمقادیر)22( ++= )در نقطه  2 )11,A   بـر
xyخط          .مماس باشد  =
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RRfدر مورد تابع ) 25( )میدانیم  :→ ) Rxxxf ∈≤ ,||  o=xدر  fثابت کنید  2
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ــر )28( RRfاگـــ ــابع و :→ )یـــــک تـــ )af ــل   ′ ــد، حاصـــ ــود باشـــ موجـــ
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